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Le classique lemme d’Thara pour GLs admet, conjecturalement, une for-
mulation due & Clozel, Harris et Taylor, en dimension supérieure pour certains
groupes unitaires. Cette formulation, dont I’énoncé est relatif au choix d’un idéal
maximal m d’une algebre de Hecke, se transpose aisément sur la localisation en
m de la Zy-cohomologie des variétés de Shimura de type Kottwitz-Harris-Taylor.

Modulo des hypotheses supplémentaires sur m, ’énoncé repose sur la liberté
de la Zg-cohomologie des extensions intermédiaires des systemes locaux con-
struits par Harris et Taylor. Dans cet exposé, nous décrirons la stratégie de la
preuve de cette liberté qui repose, essentiellement, sur le fait que les p et p,
extensions intermédiaires de ces systeémes locaux, coincident.



